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ПАРАМЕТРИЗАЦИЯ ФУНКЦИОНАЛОВ ОТ РЕШЕНИЙ 
ДИФФЕРЕНЦИАЛЬНЫХ УРАВНЕНИЙ 

 
Описано параметрическое представление функционалов от решения обыкновенного 

дифференциального уравнения первого порядка в зависимости от начального условия. 
 
The article describe a parametric representation of functionals on a decision of ordinal differ-

entional equation, of firstorder as a function of initial condition. 
 
 
Рассмотрим обыкновенное дифферен-

циальное уравнение 

0),(1
 twp

dt
dw

w
,                  (1) 

где комплекснозначная функция ),( twp  







0
)(

k

k
k wt  задана на интервале ):[ Tt   

и аналитична по w  в некоторой окрестности 
нуля. 

Пусть 0)()(0  tgt , )(tk atgak )( , 
0a  и )(tk  непрерывны на ):[ T , а на-

чальное условие vw t  , т.е решение урав-
нения (1), ),( tvww  . Кроме того, все рас-
сматриваемые ветви функций – главные 

)11,01(ln   . 
Для функции ),( twp  мажорирующая 

функция ),(~ twp  имеет вид 




 


0 1
)()(),(~

n

nn

aw
tgwatgtwp   

и входит в рассматриваемый класс функций 
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 Камке Э. Справочник по обыкновенным диффе-

ренциальным уравнениям. М.: Наука, 1971. 411 с. 

Поэтому, по крайней мере для доста-
точно малого v , решение ),( tvww   урав-
нения (1) на всем интервале ):[ T  будет 
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Доказательство. Рассмотрим уравнение 
(1) и его интегрирующий множитель (2): 
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Так как имеем  
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то по (4) получаем 
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Таким образом, индукция завершена, 
и в уравнении (6) интегралы ограничены. 
Поэтому коэффициент n  можно предста-
вить в виде 
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Используя мажорирующую функцию 
),(~ twp , по (5) получим 
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т.е. систему уравнений, из которой опреде-
ляется ),(~ tw . Отметим, что в силу сходи-
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В силу мажорации по Коши то же са-
мое верно для ),( tw . Доказательство окон-
чено. 
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 Гурса Э. Курс математического анализа. М.: ОН-
ТИ, 1936. Т.2. 311 с. 
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Следовательно, по (8) решение 
),( tvww   уравнения (1) мажорируется ре-

шением ),(~~ tvww   этого уравнения с 
функцией ),(~ twp , которое находится сле-
дующим образом: 
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Переходя к пределу при Tt  , получа-

ем утверждение теоремы. 
Теорема 3. Справедливо равенство 
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по выражениям (3) и (9) получаем требуе-
мое утверждение. 

 
 


